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Ogni successione monotòna è regolare. In particolare valgono le
seguenti proprietà:

• an crescente ⇒ lim
n→+∞

an = sup(an)

• an decrescente ⇒ lim
n→+∞

an = inf(an)

• an monotona e limitata ⇒ an converge

1 Dimostrazione

an crescente e limitata.
Posto l = sup(an) e fissato ϵ > 0, per la proprietà dell’estremo
superiore ∃v ∈ N : l − ϵ < av.
Per n > v risulta av ≤ an e dunque:

l − ϵ < av ≤ an ≤ l < l + ϵ

da cui lim
n→+∞

an = l.

an crescente e non limitato.
Fissato M > 0,∃v ∈ N : av > M e dato che an è crescente:
∀n > v : an ≥ av > M da cui lim

n→+∞
an = +∞.

Similarmente si potrebbero dimostrare anche i casi di an decrescente lim-
itata e non.
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