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((_, ) indica il prodotto interno)
Un prodotto interno in uno |spazio vettoriale V' ad un |campo K é una
funzione f : V %V — K tale che:

L (v, w) = (w,v)
2. {avy + Pug, w) = alvy,w) + f{ve, w)

3. (v,v) >0se0#v

1 Osservazioni
1. e {(0,w) = (0*xv,w) =0 (v,w) =0
o (—v,w) = (-1xv,w)=—(v,w)

2. sia (v4)i=1,.. » C V" una base ordinata di V.
o (vow) = iy B =Y ailvi, Yy Bjog) = ai [ D Bilvivy) | =
i=1 j=1 i=1 j=1 i=1 j=1
) aiBi(vi,vg)

i=i j=1
e L possibile definire una matrice P := ((v;,v;))ij=1, n
B
65

o Vo,we V" (v,w) = (1,00, -+ ,ap) * Px

fin
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2 Norma o lunghezza di vettori

D

La norma di un vettore v € V rispetto ad un prodotto interno ( , )

definita come ||v|| := \/ (v, v).

3 Vettori ortogonali e ortonormali

v,w € (V,(_, )) sono detti ortogonali rispetto all’'operazione di prodotto
interno se (v, w) = 0.
v,w e (V,(_, )) sono detti ortonormali se sono ortogonali e normali

cioé la loro [unghezzal & [[v]| = [Jw]| = 1.

4 Teorema fondamentale

In ogni (V™,(_, )) esiste una base
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